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Fonction strictement croissante
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f est strictement croissante sur
I[=10;4]

f est strictement croissante sur I si:

epourtousaetbdansI,
ca<b = f(a)<f(b)

En pratique :

Fonction strictement décroissante
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f est strictement décroissante sur
1=10;4]

f est strictement décroissante sur I si:

epourtousaetbdansI,
ca<h = f(a)>f(b)

En pratique :
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Exemple 1 : fonction affine

f(x)=-2x +4 Dr =%
f(b) —f(a) = (-2b +4) — (-2a +4)
=-2b+4 +2a -4
= -2b + 2a
= 2(-b+a)
- 2a-p) T
f(b) — f(a)

f est donc strictement décroissante sur R

Exemple 1 : fonction affine

f(X)=-2x +4 Dr =R
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Exemple 2 : fonction du second degré
g(X)=x2 +4x-5 Dg=%R
Montrer que g est strictement croissante sur [-2; +oo[

g(b)—g(a)=(b? +4b-5)—(a? +4a-5)
= b2 +4b-B-a2-4a+5"
= b>-a?+4(b-a)
= (b-a)(b+a) +4 (b-a)
= (b-a)[ (b+a) +4]
= (b-a)[ b+a +4]

Exemple 2 : fonction du second degré
g(X)=x2 +4x-5 Dg=%R

Montrer que g est strictement croissante sur [-2; +oo[

g(b) —g(a) = (b-a)[ b+a +4]

-2 co
Or 2ca<b I
b_a +

-4 < a+b
b+a +4

O<a+b+4
g(b) —g(a)

g est donc strictement croissante sur [ =[-2; +oo[
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Exemple 2 : fonction du second degré

g(X)=x2 +4x-5 Dg=%N
Montrer que g est strictement croissante sur [-2; +oo[
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Exemple 3 : fonction homographique

h(x)= 2x+1 Dn =R\ {1}
x—1

h(b) _ h(a) _ be_+11 B 2aa_+11

_(2b+)(a-1) (2a+1)(b-1)
T (b-D@-1) (a-Y(b-1)
_[2ba—-2b+a-1]-[2ab—-2a+b-1]
- (b-1(a-1)
_%—2b+a7/l—}ab+2a—byl
- (b-1)(a—1)

_—2b+a+2a-b_ -3b+3a  3(a-h)
- (-D@-1)  (b-D@-1) (b-L(a-I)
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Exemple 3 : fonction homographique

h(X)= 2x+1 Dn =R\ {1}
x-1
3(a-b
h(b) - h(a) = oo s
- -co 1 +00
a<h L
la-b <0 a-b _ _
_-a-l >0 b-1 -0
>1
a-1 _ 0
b-1>0
{ b>1 h(b)-h(a) -

h est donc strictement décroissante sur R\{1}

Exemple 3 : fonction homographique

h(x)= 2x+1 Dn =R\ {1}
x—1

-
.8
:
§




